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 Аннотатция: В работе приводится интегральная представления решения 

системы теории упругости в бесконечной области [1].   

 

 Пусть mmRm )2(  -мерное вещественное Евклидово пространство, D - 

область в mR  с кусочно-гладкой границей D  ( D -состоит из 

дифференцируемых многообразий размерности 1−m ) и S -гладкий часть D   с 

гладким краем.  

 Пусть ),...,(),,...,( 11 mm yyyxxx == –точки из mR  и )(xU  удовлетворяет в 

области D  однородной системе уравнений Ламе [2] : 

L ,0)( =xU                                       (1) 

где  L= ++ ,)( divgrad – оператор Лапласа,  ,  постоянные Ламе, такие 

что,  2,0 − . 

  Обозначим через ( )DA  пространство всех регулярных в D  (если D  – 

неограниченно, то регулярность требуется лишь в конечных точках D ) 

решений системы уравнений (1). 

 Если D  – ограничено и ( ) ( )DAxU  , то справедлива формула   
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Пусть ( ) ( )DAxU  , где D  – конечносвязная неограниченная область. Обозначим   
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то  
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 Действительно, при фиксированном ( )RxDx   имеем  

( ) ( ) ( )  ( ) ( ) ( )   ( ) ( ) ( ) 
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 Теперь, устремляя R  к бесконечности, получим (2). 

Рассмотрим частные случаи формулы (2). Пусть неограниченная область D  

лежит внутри слоя наименьшей ширины, определяемой неравенством 

0,,0 = 



hhym , причем D простирается до бесконечности. Будем 

предполагать, что для некоторого 00 b  площадь удовлетворяет условию роста  
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 Пусть ( ) ( )DAxU   удовлетворяет условию роста  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) .,,,expexp, 22 DyyyyCyUnyTyU m =+   (3) 

Функцию ( )xy, при 0  определим следующими равенствами: если 2=m , то 
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где ( ) ( ) ( ) m
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m mnС 2!11
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С помощью функции ( )xy,  построим матрицу  
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 Чтобы получить формулу (2) для данной области докажем  
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 Действительно, по  (3) при фиксированном Dx  
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В последнем звене неравенства, подынтегральноевыражениепри →R  или тоже 

самое, что при →y  стремится к нулю равномерно [3] и поэтому выполняется 

равенство (2). 

Полученные результаты приводим для 2R  как эти две теоремы 
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Теорема 1.  Пусть удовлетворяет  граничномуусловию  роста 

 

Если    то  справедлива  равенства 

 

Здесь 

 

 

 – класс  всех  регулярных  решений  системы  (1). 

Теорема 2.  Пусть  ,  где     – область из  полуплоскости  ,  с  

границей  простирающихся  до  бесконечности и  заданным  уравнением  

,  причем    –дифференцируемая функция  и 

 удовлетворяет  граничному  условию: 

 

Если  ,  то 
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